Correction de 2 - FONCTIONS - Fiche 4

page 1

Correction de 2% - FONCTIONS - Fiche 4

@ 1 a ¥={-7;-3}

b. ¥={-8;-2;2;5}
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4. Pour l'équation @(x)=1,0ona ¥ =7Z.
Ou en granais -
Les solutions sont les entiers relatifs.

On neconnait tous
les entiens nelotifs.

Pour I'équation (x) =1, les solutions sont les entiers pairs.

On peut dire auesi :
Les solutions sont tous les nombres de la forme 2k avec k e Z .

On reconnait tous
les entiens pains.

@ 1. + On ne peut pas conjecturer les deux solutions de I'équation (E;) .
Tout ce qu'on peut dire, c'est qu. elles sont opposdes of pas loin de —1,5 ot 1,5. Mais ¢ est tnop imprdeis...

¢ Onconjecture que ¥>,={-1}%}.
Olthention & ne pas eublien le verbe <« CONjecturer » méme o on est sin de soi...

¢ Onconjecture que ¥3={-1;1}.
¢ Onconjectureque .¥s={-2;2}%.
¢ Onconjectureque ¥s={1}.
¢ Onconjecture que ¥s={0}.

¢ On ne peut pas conjecturer %7 .
On dinait que les cownbes € et €y se superposent pendant un moment... Restons prudent |

+  On ne peut pas conjecturer % .
Tout ce qu'on peut dire, ¢'est qu'il n'y a qu'une solution of qu’elle est entre 0 et 1. Un pew. plus proche de 1.

¢ Onconjecture que ¥9={-2;0}.
2. o f(x)=1

o xP-1=1
o x?=1+1

o x2=2

& x=42 ou x=4/2

Donc : .‘/’1={—\/5 ;\/5}. — On ne powait en efet pas le conjecturen...
¢ hx)=1

& -2x-1=1

& -2x=2

e x=2

-2

o x=-1

Donc: %, ={-1} —>Cend'¢cm vénipide.
¢ f(x)=0

< x?-1=0

o xi=1

< x=41 ou x=—1
< x=1oux=-1

Donc: 3={-1;1}. — Cenéecﬁww vinipise.
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¢ f(x)=3
o x2-1=3
o x2=4
< x=4/4 ou x=7\/Z
& X=20u x=-2

Donc: ¥s={-2;2}.

¢ gx=-1
< 4x-5=-1

< 4dx=4

o x=2

4

< x=1

Donc: ¥s={1}.

o f=-1
o xi-1=41
o x2=
< x=0

Donc: #s={0}.

¢« f(=9()
& x2-1=4x-5
& x?-4x-1+5=0
o x?-4x+4=0
o (x=2)%=0
& x-2=0
& x=2
Donc: .#7={2}.

Nous ctione nestss prudent, mais le gmphw,m est cohdnent awee cette valewr 2.
10 se passe un phénomane spécial : Lo dasite @ vient toucher la. parabole €5 en un seul point, sans la traverser.
On dira. plus tord que Lo drnoite @y est tangente & la parabole € .

¢ g(x)=h(x)
< 4x-5=-2x-1
< 4x+2x=-1+5
< 6x=4
P x=i
6
P ng
3

Donc : x/gz{%}.

e fX)=h).
o xP-1=-2x-1

o x2+2x-1+1=0

o x2+2x=0

o x(x+2)=0

< x=0o0oux+2=0

< x=0o0u x=-2

Donc: %={-2;0}.

— Cond'ac‘&w, vénifice.

— Cond'ac‘&w, vénifice.

— C@njecﬁm vérifide.

— GmpW est cohdrent avee cette valewr % .

— COnd'ectww vénifice.

L'équation F(x) =1 est équivalentea 0,2x°—0,5x2—0,45x + 2,125 = 1 qu'on ne sait pas résoudre en Seconde.

C'est une dquation du 3" degnd |

On choisit donc la résolution graphique.

Masis on neste prudent con les valewns ne sont pas entidnes...
Et on conjecture que ¥ ={-15;15;25}.

F(-1,5)

=1
F(L5)

=1

0,2%(-1,5)% — 0,5%(~1,5)% — 0,45x(~1,5) + 2,125
0,2%(-3,375) — 0,5%2,25 + 0,675 + 2,125
0,675 — 1,125 + 0,675 + 2,125

0,2x1,5%-0,5%x1,5% - 0,45x1,5 + 2,125
0,2x3,375-0,5x2,25 - 0,675 + 2,125
0,675-1,125-0,675 + 2,125
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F(25) = 0,2x2,5%-0,5x2,5%-0,45x25 + 2,125
= 0,2x15,625 - 0,5%6,25 + 1,125 + 2,125
= 3,125-3,125+ 1,125+ 2,125
=1
On a donc vérifié que ¥ ={-1,5;15;25}. — Catte gois-ci, ce n'est plus une conjecture.

Quuee Lo. convention passe, le graphique nous asswe qu'il n'y a. pas d'auwtre selution.

Simeld;+o[, o] I ; L P /
alors I'équation a deux solutions. \ P i /
Sim=4, \ ) s
alors I'équation a trois solutions. f h g
.... BN
Simel]0;4[, _ ) P !
alors I'équation a quatre solutions. \ - P
Sim=0, N -
alors I'équation a trois solutions. 2 B8 %\ 5 4 3 2 40 / 2 3 4 5 7 8
Sime]-3;0[, N - ' ;
alors I'équation a deux solutions. />
Si m=-3, e i
alors I'équation a une solution. : s
Sime]-0;-3],
alors I'équation n'a pas de solution.
On nédige en negnoupant en cing, catigonies dans 0 ondne enoissant du nombne de selutions :
Si me ]—w0;-3[, alors I'équation n'a pas de solution.
Si m=-3, alors I'équation a une solution.
Sime]-3;0[u]4;+mo],alors I'équation a deux solutions.
Si me {0;4},alors I'équation a trois solutions.
Si me]0;4[,alors I'quation a quatre solutions.
® i
1
1
1
I
Sime]0;+o[, . RS S : :
alors I'équation a une solution. ; Jood :
| s
Sim=0, e | 2l
alors I'équation n'a pas de solution. ) 1
. ) \—--—--—"// 0
~ Sime]-l:0[, 7 6 5 4 3121001 2 314 5 67 5 9
alors I'équation a une solution. . — . | e et ;
L2l N
Sim=-1, |/_3 \I/ :
alors I'équation a deux solutions. : l “ \ : l
: i ] :
Sime]-wo;-1], : 1].:-58] i T O OO SOUUOO T WO
alors I'équation a trois solutions. C el !
B
8

Si k=0, alors I'équation n'a pas de solution.

Si ke]-1;0[u]0;+[,alors I'équation a une solution.
Si k=-1, alors l'équation a deux solutions.

Si ke ]—o0;—1[, alors I'équation a trois solutions.




