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@ + Supposons que % est décimal. — Je suppose le contraire de ce gue jo deis démontrer.
¢ Alors il peut s'écrire sous la forme % avec a entier relatif et n entier naturel. — Jen déduis une 1 conséquence.
‘est-diudire - L= &
C'est-a-dire : 3710
etdonc 3xa=1x10" avec a entier — J’en déduis une 2™ conedquence avee le produif en caoix.
et donc 10" est un multiple de 3 : c'est impossible — Puis une 3™ consdquence qui est impossible |
Chmwwé car la décomposition de 10" ne contient que des 2 et des 5 et donc pas de 3. — Justigication pax lo. décompesition en facteurs premions...
0 une des dew : ou car la somme des chiffres de 10" vaut 1. — ... ou justipication pox le critire de divisibilits por 3.

¢ On en déduit que la supposition de départ est absurde.
Donc % n'est pas décimal. CQFD.

@ ¢ Supposons que % est décimal.

¢ Alors il peut s'écrire sous la forme 1o avec a entier relatif et n entier naturel.

C'est-a-dire : % = %n
etdonc 3xa=7x10" avec a entier
etdonc 7x10" est un multiple de 3 : c'est impossible
c;wmé% [ car la décomposition de 7x10" ne contient que des 2, des 5 et un 7 et donc pas de 3.
0 une des dewx : ou car la somme des chiffres de 7x10" vaut 8.
¢ On en déduit que la supposition de départ est absurde.

Donc % n'est pas décimal. CQFD.

@ * Supposons que % est décimal.

¢ Alors il peut s'écrire sous la forme % avec a entier relatif et n entier naturel.
estadire - L= 2
C'est-a-dire : 7510
etdonc 7xa=10"avec a entier
et donc 10" est un multiple de 7 : c'est impossible

car la décomposition de 10" ne contient que des 2 et des 5 et donc pas de 7. — Pas de enitine de divisibilité par 7 pour Jjustiion.

¢ Onen déduit que la supposition de départ est absurde.
Donc % n'est pas décimal. CQFD.

@ + supposonsque 1+4/5 estrationnel.

. P a .
¢ Alors il peut s'écrire sous la forme p avec a et b entiers.

Clest-a-dire: 1++/5 = %

donc /5 = %7 1
donc /5 = %7% — Je néduis au méme déneminatoun pour derire lo. soustraction en une seule froction.
donc /5 = a?b avec a—b et b entierscar a et b entiers

etdonc 5 s'écrit sous la forme d'une fraction dentiers : c'est impossible car il est irrationnel.

¢ On en déduit que la supposition de départ est absurde.
Donc 1++/5 n'est pas rationnel. CQFD.




Correction de 2% - CALCUL ALGEBRIQUE - Fiche 4

page 2
(B ¢ Supposonsque 2+ 543 est rationnel.
¢ Alors il peut s'écrire sous la forme % avec a et b entiers.
Clest-a-dire: 2+ 53 = %
donc 53 = %7 2
donc 53 =a%b2b
_a-2b_1 . . . 1 -
donc f3 = =g — T0 est plus napide de mulliplin bo. graction por. £ que de lo. diviser par 5 .
donc /3 :a;;_b avec a—2b et 5b entierscar a et b entiers

etdonc 3 s'écrit sous la forme d'une fraction d'entiers : c'est impossible car il est irrationnel.

On en déduit que la supposition de départ est absurde.
Donc 2 +51/3 n'est pas rationnel. CQFD.

Supposons que 1— 7 n'est pas irrationnel.

. . . a .
Alors, il est alors rationnel et peut s'écrire sous la forme = avec a et b entiers.

b
Clest-a-dire: 1-n= %
donc —m= % +1
donc —m = % + %
donc —w=2 +h
b
donc m=— gb avec —-a—b et b entierscar a et b entiers

etdonc 7 s'écrit sous la forme d'une fraction d'entiers : c'est impossible car il est irrationnel.

On en déduit que la supposition de départ est absurde.
Donc 1 - est irrationnel. CQFD.

Supposons que \/; n'est pas irrationnel.

. . o a .
Alors, il est alors rationnel et peut s'écrire sous la forme b avec a et b entiers.

C'est-a-dire : \/; =%

donc (\/; )= (%)2 — St dewx nombres sont dgoux, olons leuns connds sont dgoun (attention, la niciprogue est pausee).

2
a . .
donc m=17 avec a’ et b? sontentiers car a et b entiers

etdonc 7 s'écrit sous la forme d'une fraction d'entiers : c'est impossible car il est irrationnel.

On en déduit que la supposition de départ est absurde.
Donc \/n estirrationnel. Quod erat demonstrandum.




