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Correction de 2% - VECTEURS - Fiche 4

@ 1. a  <La question est entidnement consacrde auwrx caleuls des longuowe. Vous pouvey alens détaillen les caleuls.

MN = A[(X—Xu)Z+ (Yn—Yu)® — Vouws poweg commencer pan la. pormule en lettres.

=(47-(-13))*+(43-37)>  — Je puspare la formule : N Y+( - )7,
puis je nemplace d'un coup les deun coondonndes de N : \(47 - Y+ (43— )7,
puis je nemplace & un coup les deus coondonndes de M : \[(47 — (-13) )%+ (-43-37)°

= \[607 + (-80)°

= /3600 + 6 400 Vous ne seneg pas obliges de montren le détail des calouls lonsque o question ne le demande pas explicitement (usin 2.).

- \/10000

= 100

Outre présentation : en calewlont dabord, les coondonnizs du vecteun.

L (4T-(13) [ 60
MN donc MN

—3-37 80 Ce n'est pas plus long et co. penmet une certaine pudence
donc MN = /60" + (-80) en paisant les colewls en dewn tempe...
/3 600 + 6 400
/10 000

= 100

MR

= (17 -(-13))*+(47-37)?
= /307 + 102

= /900 + 100

= /1000

= 10W10 — Rappeleg-vous qu'il faut simplifien les nocines comies.

NR
= \J(17-47)2+ (47— (43))?
\J(Z30)Z+ 907
/900 + 8 100
/9000
30710

2 _ 2 _—
b { MN? =4/10 000 * = 10000 — D’apuis les rdeultats du L., jo vois que c'est MN e plus grand. cbts
MRZ + NR? = «/1 000 2 +«(9 000 2 = 1000 + 9000 =10 000 — Tnutile de prendine los ndsulats simplifice pour coleulen les connds :
\/1000 ? est bien plus focile & caleuler que 10710 2 ...

donc MN?=MR? + NR?
donc, d'aprés le théoréme de Pythagore, MRN rectangleen R. — O college, on aurnit dit « la réciprogue du théoreme de Pythagore ».

2. On ne cait pas tuop & L'avance en quel sommet i va. Stre isocile. -
Placer les points au brouillon prend un pew de temps mais o vaut b coup can je vois tout de suite
les dows longuewns qui vent St dgales...

Ce qui m'duttena. de caleulen UV poun nien.

-9
- 8
e
6
{TU = [(12-5)2+(5-10) = \[74 Remangues que U énoncé ne demande pas s
TV = \/(10-5)2+(3-10)° = \[74 explicitement les caleuls de longuewns. 5 )
Donc TU=TV Jen'ai dene pas bessin de détaillen les 2 ‘
,
donc TUV isocéleen T. calewls con ils sont dlémentaines, ni de of P !
12 3 f 5 8 1 8 9101.||213|.115
simpligion los nocines S0, ;

3. Tnutile de faire un dessin poun nepérer ceo qu’il fout coleuler... T8 paut tout caleulor |

EF = \J(\3 -3y/3 )2+ (0-2)? —> Quh... Los nacines camios ont que les caleuls ne sont pas démentaincs...
= \/ ( —4\/3 )2 + (—2)2 — Outtention aux porenthises...
= \/16X3+4 — Pour (—4\/5)2, le camg porte sun — et pait +, puio sur 4 et fait 16, puis sur \/§ et pait 3.
= ‘\/52 — Tnutile de simplifion en 2‘\/ 13 .

EG = \(0-3y3 )2+ (7-2)

= V(33 )’ +5
= \9x3+25
52
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FG

V(O-(\3)Y+(7-0)
J32+7
=\3+49
= 52
On en déduit que EF =EG =FG
donc EFG équilatéral.

4. Lo notue n'est pas pricisde, done un dessin va. me quider dans mes calewls.

Je vois que le triangle semble nectangle mais ausst isocile.

Enne foisant que les caleuls sans le dessin, on serait nicessairement tombé swr dewr Q@mngww e}aolus

Mais b nisque est de " amblen au triangle isocile. —

ED = +/(3-(5))"+(7-4)" =73

€F = V(2 (5))"+ (44 =73 \

FD = V(3-(:2)7+(7-(4)” =146

ED?+EF2=1[73%+[73%=73+73=146 T s o

=~

D'une part, { )
FD =\/14 =146

N

donc ED?+EF2=FD? \

&}

donc, d'apres le théoreme de Pythagore, DEF est rectangle en E .

i
N

D'autre part, ED = EF

|
IS

donc, DEF est rectangle et isocéleen E .

i
n

@ 1. Pour avoir un nectongle, allons d aberd. chencher le porallélegromme.

., [/6-4 (2
. EF donc EF
3-8 -5

10 est nidicule de se tromper dons 0 'ondre des lettres des vectouns choisis I

9 (-11) 2 Faites un petit dessin...
HG donc HG
3-2 -5
donc EF et EF’ ontles mémes coordonnées Tei, on o chosi EF ot HG mais on awnait pu en prendie & aubues...
donc EF = HG

donc EFGH est un parallélogramme.

Sigmﬂsrw wwe autre methode, avee les coondonnées du miliew :
Le milieu de la diagonale [EG] a pour coordonnées (XEJrTXG ; L;E) , donc (%Lgl ; %7—31) ,donc (-

Nolon Nl

le milieu de la diagonale [FH] a pour coordonnées (% ; L’;E) , donc (%;%) , donc (—g;

donc, les diagonales [EG] et [FH] ont le méme milieu,
donc EFGH est un parallélogramme.

Nlo

)

Pour que ce paralldlogromme devienne un nectangle, U supfit que ses diagonades soient ibemétriques (de méme Q@mgwm).

{EG = J(9-4)7+(3-8)7 = +J169 + 121 = /290
FH = \[(-11-6)2+(2-3)% =+/289+1 = +/290

On en déduit que EFGH est un parallélogramme dont les diagonales [EG] et [FH] sont isométriques

donc EFGH est un rectangle.

2. Pour avoir un lssange, i nous paut aussi & abord un paralidlognamme.
3-3 0
. TU donc TU
43-8 35
24 - 24 0
Y donc WV
15 - (-20) 35

donc TU et WV  ont les mémes coordonnées
donc TU = WV
donc TUVW est un parallélogramme.

Pour que co parallilogramme devienne un losange, i supit que dewr de ses c8tds consieutife evient omitrigues (de méime longueur).

{TU =4/(3-3)°+(43-8)? =+0+1225 =4/1125 = 35
*
UV =[(24-3)?+(15-43)7 =+[441+784 =+[1225 = 35
Tei, on o choisi TU et UV, mais on await pu choisin UV et VW, ou VW et WU .

On en déduit que TUVW est un parallélogramme dont deux c6tés consécutifs sont isométriques
donc TUVW est un losange.
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3. (lmnmn, @uand on vows demoande (o nature d. une @izaww, @ pout tiouwer la. plus ponticulicre.
e ndpondes pas que KLMN st un quadrilotene, le comectour ne towera ca. pas dasle.

() e ()

On vous laisse choisin les dews vectouns que uous voules...

(e ()

donc .. et .. ontles mémes coordonnées
donc .. = ..
donc KLMN est un parallélogramme.

Eééméon.é le nectangle avec les diagonales.
{KM =. =01
*
LN=..=01

donc KLMN est un parallélogramme dont les diagonales [KM] et [LN] sont isométriques

donc KLMN est un rectangle.
Véripions 6'il 'y & pas miowr...

{KL = .. = /0,005
ol - 1/0,005

donc KLMN est un parallélogramme dont deux cotés consécutifs sont isométriques
donc KLMN est un losange.

+ KLMN est un rectangle et un losange

donc KLMN est un carré. —Et@, @n'y a pas miowr...

11-3 8
4. B donc AB
12-4 8
23-15 8
C donc DC
10-1 9
donc AB” et DC  n'ont pas les mémes coordonnées

donc AB = DC
donc ABCD n'est pas un parallélogramme
donc ABCD n'est pas un losange.

>

g

— Quellle benne surprise I

") done ()
( ") done ()

donc .. et .. ontles mémes coordonnées
—

donc .. = ..
donc EFGH est un parallélogramme.

{EF = .. =+[514
*
FG = .. = /522

donc EFGH a deux cotés consécutifs non isométriques

donc EFGH n'est pas un losange.

Si on place les peints swr un grophique. dippicile de se paire une idée...

Stratigiguement, on a 'impnession d avoir perdu. du. femps & damoniren lo

v/

paralldlegramme pour rier.

En ne gaisant que les caleuls de EF ot de FG, ¢'dtait supisant... e

Mais atiention, n'en faites pas une tactique systimatique |

On peut trés bien vous donner dewx c8tss consdeutips lomstriques, voire mime

twis, sans que ce soit un losange : A

20

o kE




Correction de 2% - VECTEURS - Fiche 4 page 4

-15-12 =27
® 1 | A8 ( )donc W( )

—24-21 —45
-5-1 —6
CDh donc CD
-5-5 -10
Sous-méthede 1 : Diggicile de deviner un mulfiplicateur commun...
Sous-méthode 2 :
—27%(~10) — (-45)x(-6) = 270 — 270 = 0
donc AB et CD’ ontdes coordonnées proportionnelles Remonqueq qu’avee cette méthode, on n'a. pas lo mubbiplicateur.

donc AB” et CD’ sont colinéaires
donc (AB)//(CD).

Pouwr la colindarits, pew imponte le sens des vectours |

Seuws-méthode 3 : données de AR’
coordonnées de
__%57:4,5 et %:4,5 En caleulant coordonnées de CD" '
donc AB =45 CD’ vows trouvey le mulliplicateun de CD™ a4 AB .

donc AB” et CD’ sont colinéaires
donc (AB)//(CD).

Sous-méthode 3 avec les froctions iwerses :

6 _2,:10_2
775 % =75 En caleulont

e _ 2 5

donc CD =§ AB

coordonnées de CD

coordonnées de AB Qubtontion & ne pas avondin 2 .
vous trouveg lo mulliplicatoun de AB” 4. CD . 9
On ne tawaille quen volewns exactes.

donc AB’ et CD  sont colinéaires
donc (AB)// (CD).

Los pressés auront towé la. fraction iméductivle & la. caleulatrice.
Les punistes ¢ awnont towde d la main :
6_6_23_2 10_10_2x5_2

27727 ox3 9 % 745725 9x5 9

A

2.

donc EF
126 - 18 108
__,(0-(H) (5
GH ( ) donc GH ( )
-1-64 —65

Seuws-méthode 2 :
—9x(-65) — 105x5 =585 — 525 = 60 = 0 i ]
donc EF et GH n'ont pas des coordonnées proportionnelles Remangues qu.’anec cotte méthode, on n'a pas lo mubtiplicotour.

donc EF" et GH' ne sont pas colinéaires
donc (EF) et (GH) ne sont pas paralleles.

Sous-méthede 3 :
D8 i®B_ 16 418 9 # wtilison to. valewn exacte & virgule ( inbillds)
g = l8et Z-=-16..#-1, — Kemanques comment wtiisen la. valewr exacte d. vingule (awee ses poin

donc EF" et GH™ n'ont pas des coordonnées proportionnelles powr voir gaciloment que les dews multiplicateuns sont digférents.

donc EF et GH’ ne sont pas colinéaires
donc (EF) et (GH) ne sont pas paralleles.

~7—-(-7) 0
3. KL donc KL
-1-13 -14
41-41 0
MN ( ) donc MN ( )
-12-17 -29

Sows-msthode 2 -
0%(-29) — (-14)x0=0+0=0
donc KL et MN’ ont des coordonnées proportionnelles
donc KL et MN’ sont colinéaires
donc (KL)// (MN).

Sous-mithode 3 :
-14 _14 . . . A ) . PO 14
—9-29 — 10 est impossible de faine le méme quotiont sun les abscisses, ot ¢'est inudile con OXE pait nécessainement O .
donc KL =22 WN’

29
donc KL~ et MN" sont colinéaires
donc (KL)// (MN).
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32-4 28
ST donc ST

39-25 14
_,[46-16 /30
RU donc RU

8- (-7) 15

ST et RU’ n'ont pas les mémes coordonnées,
donc ST et RU™ ne sont pas égaux
donc RSTU n'est pas un parallélogramme.
28x15 - 14x30 =420 -420=0
donc ST et RU™ ontdes coordonnées proportionnelles

Ou alons :
28_14
30 15

donc ST =14 RU”

donc ST et RU™ sont colinéaires
donc (ST) // (RU)
donc RSTU est un trapeze.

__,(104-(-12) /16
AG donc AG
8-37 -29

Pour les alignements, vous awwey teujours beaucoup de vecteurs possibles o utiliser :
AG et GP ,ou AP et GP’, et tous ceux dans les autres sens...

50 - (-12) 62
AP donc AP
21,5-37 -155
116%(-15,5) — (-29)x62 = -1 798 + 1 798 =0
donc AG et AP ontdes coordonnées proportionnelles

donc AG™ et AP sont colinéaires
donc A, G et P sontalignés.

~76 - (-12) -64
AS ( ) donc AS ( )
5537 18
116x18 - (-29)x(-64) =2 0881856 =232 %0 }—— |
donc AG et AS” ontdes coordonnées non proportionnelles

donc AG™ et AS  ne sont pas colinéaires
donc A, G et S nesont pas alignés.

— Onadgja AG .

{A, G et P alignés

A, G et S nonalignés
donc A, P et S nesont pas alignés.

Ou alons -
116 _58 . 29 _58
62 31 -155 31
*)_5_8*>
donc AG =3 AP
Ouw alons :
16 _ 29 29 29, 29
64~ 16 18~ 187 16

— T8 ne gofloit suxtout pas ee cassen la. tite... Faites un petit desein, usus vewes |
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(® ¢ Ondéfinitunrepére (A, 1,J) en choisissant : -
- | le point de la demi-droite [AD) tel que Al=1cm,
- J le point de la demi-droite [AB) tel que AJ=1cm.
Alors, dans ce repere, on a : B G
A(0;0),B(0;8),C(8;8),D(8;0), E(0;13) et F(21;0).
(80 /8
. EC donc EC 3
8-13 -5 =
21-8 /13 AL D
CF donc CF
0-8 -8 )
13 8 Ouw 8x(—8) =64 et (-5)x13 =65 =64 avec la 2™ sous-msthode
Or, g =1625 et 5 =16~1625 = | o encone 8X(-8)— (5)x13=64—65=1%0 avee la 3" sous-méthods.

donc EC et CF  ontdes coordonnées non proportionnelles
donc EC’ et CF sontnon colinéaires
donc E, C et F sontnon alignés.

@ ¢ Laireducarré vaut 212 =441
L'aire du rectangle vaut 34 x 13 =442 .
I'y a donc un probléme !

Il'y a en fait une illusion d'optique dans le rectangle...

+  Nommons les points O(0;0), B(21;8) et E(21;0) les sommets du triangle bleu.
Nommons les points A (13;5), C(34;13) et D(13;13) les sommets du triangle rouge.

15
14
13 G
12
11
10

o

- N W B OO~ 0

a
Q012 3 45 6 7 8 9 1011121314 1516 17 18 19 20 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35

Ce que I'on ne voit pas bien, c'est que les points O, A, B et C ne sont pas alignés.
Vérifions ¢a :

13-0 13
OA donc OA
5-0 5
21-0 21
OB donc OB
8-0 8 )
21 { Ou 13x8 =104 et 5x21 =105 # 104 avec la. 2™ sous-mithode
=

_ 8_ |
Or, 7371615 et 7=16#1615... ou oncone 13x8—5x21 = 104—105=—1#0 avee lo. 3™ sous-méthode.

=
donc OA" et OB’ ontdes coordonnées non proportionnelles
donc OA” et OB’ sontnon colinéaires

donc O, A et B sontnon alignés.

Or peut montuer égolement que A, B ot C sont non alignis.
Cela sufbit & expliquer le probleme.
Qe un agrandissement, on voit un espace ente les tiangles blew ef nouge :




